14. В правильной треугольной пирамиде РАВС боковое ребро равно 10, а сторона основания равна 2. Через точки В и С перпендикулярно ребру РА проведена плоскость α.
а) Докажите, что плоскость α делит пирамиду РАВС на два многогранника, объемы которых относятся как 2:3.
б) Найдите площадь сечения пирамиды РАВС плоскостью α.
Решение: 
a) Построим плоскость α.
Строим в плоскости АСР перпендикуляр СК к АР.
В силу того, что пирамида правильная, КВ также окажется перпендикуляром к АР.
То есть прямая АР перпендикулярна двум пересекающимся прямым плоскости ВСК, а значит, по признаку перпендикулярности прямой и плоскости, перпендикулярна самой плоскости ВСК. Плоскость ВСК  и есть плоскость α.
Поскольку  =  =  - 1 будем доказывать, что  = 5:3
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Так как пирамиды АВСР, АВСК имеют одинаковые основания, то  =  , где РН, КQ – высоты пирамид.
В силу подобия треугольников АРН, АКQ  РН/КQ=АР/АК=10/АК  
Найдем АК.
Для равнобедренного треугольника АРС распишем площадь двумя способами:
 = = 
(где РМ┴АС).
Откуда
АС·РМ=АР·КС
КС =  =  =  =2
Тогда
АК= =  = 6
Итак, = 10/АК=10/6=5/3. Откуда  = 2:3
Что и требовалось доказать.
б) Найдем площадь треугольника ВСК по формуле Герона:
 = 
где р =  = +2
Имеем
 =  =  = 18

Ответ: б)  18
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