16. В прямоугольном треугольнике АВС синус угла А равен .   На гипотенузе АВ взята точка Н, а на катете АС – точка К. Известно, что прямая КН перпендикулярна гипотенузе и делит треугольник АВС на две равновеликие части.
а) Докажите, что в четырехугольник КНВС можно вписать окружность.
б) Найдите радиус этой окружности, если известно, что КН=1.
Решение: 
а) В четырехугольник можно вписать окружность, если суммы длин противоположных сторон равны.
Докажем, что СК+ВН=ВС+НК
Обозначим ВС=х, НК=у.
Тогда, так как sinА= то АВ=3х, АК=3у
Несложно заметить, что, по т. Пифагора, АС=2 х, АН=2у
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Так как по условию  =  то есть 2 = , то
2у² = (2 х²)/2
х = у
Итак,
ВН+НК= х+у = у + у
И
СК+ВН=(2 х – 3у)+ (3х - 2у) = (4у – 3у)+ (3у - 2у)= у+у

Таким образом, мы доказали, что СК+ВН=ВС+НК, то есть в четырехугольник КНВС можно вписать окружность.
б) Пусть радиус окружности, вписанной в КНВС = r 
Тогда r =  где р – полупериметр.
Итак, r =  =  =  = =у(2-
При у=1 получаем, что r = 2 - 
Ответ: б)  2 - 
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